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Barem de evaluare

Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda

punctajul maxim corespunzator.

Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru

rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Nr. Solutie, rezolvare Punctaj
problemei
a)
a= 32015—2-32014—2-32013—...—2-3—2—4/(2—\/5)2—\%—3\:
1
\/32015—2-(32014+32°13+...+3+1)—\2—\/5\—\\/5—3\: P
\/32015—(32015—1)+2—\/§+«/§—3=0. 1p
b:ﬁ_1+\/§_ﬁ+ﬁ_ﬁ:1_i+ﬁ_ﬁ+£_£_
V2 J6 V12 V2 6 6 12 12 1p
.0+ 01101 1,11
1 V2 2 3B a2 2
a<b 1p
b)
1,1 1 ©J§+J§_ 1
2.3 2.6 53-3.6 " 2.{15 5.3-3.6
(VB++B)-(5:48-3:\5) =215 & 2p
@JE.(5-J§—3.¢§)+J§-(5-J§—3-J§)=2-\/1_5@
5.\15-15+15-3-15 = 2-1/15 & 2.{15=2-115 1p
1
2.a a) Din formula EF = AB+CD,obginem AB+CD=2-EF=2-4cm=8cm P




Deci,

1
Pweco =20cm < AB+CD+2-AD=20cm <8 cm+2-AD =20 cm < P
AD =6 cm '
[OE] este mediand 1n triunghiul dreptunghic =~ AOAD, deci
OE = % = 6% =3cm. Analog, OF=3cm. Prin  urmare,
2p
Poge =OE+OF + EF =3 cm+3cm+4 cm=10 cm.
2b b) Notam cu M si N mijloacele laturilor [ AB], respectiv [CD]. 2p
Deoarece triunghiurile AOAB si AOCD sunt dreptunghice isoscele,
deducem ca OM :%, ON :CTD, OM L AB,ON LCD.
Adaugand AB||CD obtinem ca punctele O,M si N sunt coliniare si
h=MN=OM +ON = = AB;CD =8;m — 4 cm, unde cu h
am notat lungimea inaltimii trapezului ABCD. Prin urmare,
AB+CD)-h .
AABCD:( ) _Bam-dem g o2, 1p
2 2
a) Avem ca
aba—a bab—b aba-—ab
a,(ba)+b,(ab)+a,b(a)= + + =
110-a+110-b N 91-a+9-b
99 90
~191-a+109-b
90 '
Pentru ca fractia zecimala sa fie finita este necesar ca 9 sa divida numarul
natural 191-a+109-b, ceea ce este echivalent cu 9 divide 2-a+b. 1p
Dar, 3<2-a+b<25, deunde rezultaca 2-a+b=9 sau 2-a+b=18.
Se obtin solutiile
1p

(a,b)e {(1; 7).(2;5),(3;3).(41),(5;8).(6:6),(7:4):(8; 2)} .




b)

Din ipoteza avem

2015+2015+2015=2014<:>2015- 1 1 + L =204 &
X+1 y+2 z+3 X+1 y+2 z+3
1 1 1 2014 1p
= + + = :
Xx+1 y+2 z+3 2015
Deci,
x—1 y z+1 x+1-2 y+2-2 z+3-2
+ + = + + =
X+1 y+2 z+3 X+1 y+2 z+3
1- 2 +1- 2 +1- 2 =
X+1 y+2 z+3
:3—2+2+2:3—2-1+1+1: 1p
X+1 y+2 z+3 X+1 y+2 z+3
2014 2017 P
2015 2015
Fie V mijlocul segmentului [NC]. Din AN +NC =AC si AN =2-NC 2p
deducem AN=¥.Cum AT=A—2C rezulta TN=A—60,rela§iepe care o
notam pe (1). Din NC =A_3C
3p

si V este mijlocul lui rezultd NV = A—é:, relatie care o notam cu (2). Din

relatiile (1) si (2) rezulti TN=NV si cum MN=NR deducem ca

MVRT este paralelogram, deci MV || RT, relatie pe care o notam cu (3)

. AP AT ) )
Pe de alta parte, din — = — =3, cu teorema reciproca a lui

N




Thales in triunghiul AABN rezultd PT || BN, relatie pe care o notdm cu

(4). Dar, MV este linie mijlocie in triunghiul ACBN, deci MV || BN,
relatie pe care o notam cu (5). Din relatiile (4) si (5) rezulta MV || PT si

adaugand la acesta relatia (3) deducem ca punctele P, T, R sunt coliniare.

2p




